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Quinto examen selectivo, dia 2

Problema 4.
Demuestra que para todo ntimero natural n se tiene que

n?+3n+5

no es un multiplo de 121.

Problema 5.
Sean p y g dos nimeros reales positivos tales que p + ¢ = 1. Ademads, sean a y b dos nimeros reales cualesquiera.
Demuestra que la siguiente desigualdad es siempre verdadera:

(pa + qb)2 < pa® + gb*.

Problema 6.

Sean ABC un triangulo con todos sus dngulos menores a 90° y D un punto en el segmento AB. El circuncirculo del
tridngulo BDC' tiene centro O y corta al segmento AC' en un punto E. El circuncirculo del tridngulo ADE y el de
ABC se cortan en un punto F. Demuestra que OF y AF son perpendiculares.

Definicién: El circuncirculo de un tridngulo es la circunferencia que pasa por sus tres vértices.



